1)

2)

3)

4)

Dikazy

Doporwenou metodu:ikazu neni nutno dodrzet

Dokazte, Ze pro kazda &lvedln&islax,y plati nerovnost
2 2

X“+y

> Xy

( ndvod: giimy dikaz algebraickou Upravou )

Dokazte, Ze pro kazddyii realnécislax,y,u,vplati nerovnost
0+ y2 Ju? v )2 (xu+ yf

(navod: piimy dikaz algebraickou Upravou )

Dokazte, 7e1a,b0Q" plati : (Va ++vb)1Q=+a0QOvbOQ.
(n&vod: giimy dikaz, nadefinujte zavorku jako ratgslo,
osamostatete a; z tohoto vztahu vyjaete Vb ...)

Dokazte Thaletovudtu.

( navod: giimy dikaz, obrazek, vlastnosti rovhoramenného
trojuhelniku )

11) Dokazte, Ze existuje nekafré mnoho prvgisel. (navod: sporem

12) Dokazte, ze xR je sinx+ cosx ;tg

(navod: sporenteSenim goniometrické rovnice )
13) Dokazte, z&InON :5™ +6°" je dlitelné ¢islem 31.
( ndvod: matematickou indukci )
14) Dokazte, ze&dnON :Zl{(Zn2 + 2n)
( navod: matematickou indukci )
15) Dokazte, ze&dnON :6{(n3 +5n)
( ndvod: matematickou indukci )
16) Dokazte, ze1nn:2+4+6+....+ 2n=n(n+1)
( ndvod: matematickou indukci )
17) Dokazte, ze&dnOn:1+3+5+....+2n-1=n?

5) Dokazte Pythagorovuciu. , . : .
( ndvod: gimy dikaz, obrazek ) ( ndvod: matematickou indukci )
2
3x+1 18) Dokazte, z&dnOn:1*+2° + 3 +....+n’ (n(n+1)j
Dokazte, ze funkcey = 2

6)

7)

je rostouci.

(n&vod: piimy dikaz z definice rostouci funkce )

DokaZte, Ze funkce = 4-2x

je klesajici.

(n&vod: piimy dikaz z definice rostouci funkce )

( navod: matematickou indukci )

19) Dokazte, 261NN 12t +22 + 2%+, +2" =2(2" -1)
( ndvod: matematickou indukci )

20) Dokazte, zd1nON,n=>3:2" >2n+ 1
( navod: matematickou indukci )

8) Dokazte : jestlize nelze kruzitkem sestrojit Ghgkbkosti 1°, pak
nelze sestrojit ani Ghel o velikosti 19°.

( ndvod: nepimy dikaz, vychazi z moznosti sestrojovat ndsobky
daného uhlu)

9) Je dana kruznice k seestiem S a v jejim b@&dA primkap, kterd je
kolméa na pimku SA. Dokazte, Zeifpmka p ma s kruznici jen jediny
spole&ny bod.

(navod: sporem uzitim vlastnosti rovnoramennéhaitrejniku)

10) Dokazte, ze&islo V7 je iracionalni. Oavod: sporen)

21) Dokazte, zd1n[ON:n< 2"
( ndvod: matematickou indukci )

22) Dokazte, Ze saiet tretich mocninifi po sols jdoucich pirozenych
¢isel je dlitelny deviti.
( navod: matematickou indukci )



